2 o ¥ S LR
CuapriTr 1.
La régularisation.
1. 1. Régularisation des SUILeS.....oeeuerrenieirinaiiniii et
{. 2. Construction géométrique de la suite régularisée .
1. 3. Les fonctions m () et A(f)eeneieaieeiaiiiiiniiniininn, e
1. 4. Suite génératrice d'une fonction de trace...........ooeoviiiiiioiiiiiann
1. 5. Un théoréme taubérien............ et iaea e
1. 6. Relations entre l'ordre de grandeur des différentes quantités............ .
1. 7. Régularisation exponentielle..........ccooiiiiiiiiiiiiiiiii e,
1. 8, Régularisation CONVEXE..........coveiiiniinoiurriiiariaiiaerirniienses
1. g. Autres régularisations...... ..ot

TABLE DES MATIERES.

Cuaritre IL

Un théoréme sur les fonctions holomorphes dans une bande.
Généralisation du probléme de Watson.

9. 1. Croissance d’une fonction holomorphe dans un domaine élémentaire.....
9. 2. Théorémes sur les fonctions holomorphes dans ane bande...............
2. 3. Généralisation du théoréme 2.1.TTL. ... . .. il
2. 4. Le probléme de Watson généralisé............cooiiviiiiiiii
Craritre IIL
Séries de Dirichlet asymptotiques.
3. 1. Définitions concernant les suiles croissantes de nombres positifs........
3. 2. Fonction d’excés d'une suite.........oiieiiiiiiii i il
3, 3. Suite associée & UNE SWILE...nv. ieii ittt e
3. 4. Précision logarithmique; séries asymptotiques............oovuiiinnnn.
3. 5. Hypotheses d’adhérence et d'unicité..............coviiiiiii i
3. 6. Prolongement analytique & travers un camal.........cocoiiiiiiii
3.7 Enoncé du théoréme fondamental (inégalité fondamentale) ..............
3. 8. Démonstration du théoréme 3.7.1.. .o
3. 9. Quelques cas particaliers..........ociiiiiiiiiiiiiiiii

D EN N =

-
FTIN - PR EN =N |

27 -

42
46

51
55
57
66
70
77
77
78



TABLE DES MATIERES.

. Convergence des séries asymploliques........vvvinluiineiiareionananan, 85
. Cas d’une suite { A, ) cOmPleXe. .ooueinrii i it 92

" CuapiTre V.

Quasi-analyticité généralisée des classes de fonctions
indéfiniment dérivables.

4. 1. Quasi-analyticité classique........ ..ottt 99
4. 2. Démonstration de Bang........ ..o i 107
4. 3. Démonstration classique.........oiiuiiiiiiiiiii i i e 114
4. 4. Quasi-analyticité généralisée........ ..ottt e 115
4. 5. Quelques lemmes préliminaires...........ccoooiiiiiaain, N 124
4. 6. Premier théoréme réciproque de la quasi-analyticité généralisée......... 131
4. 7. Deuxidme théoréme réciproque de la quasi-analyticité généralisée....... 136
4. 8, Théorémes de composition.......ccouviiiiiiii it iinisiiniiainennes 142
4. g. Quasi-analyticité généralisée sur la droite entitre.................couu.n 154

CHAPITRE V.

Théorémes d’unicité.

5. 1. Les problémes d’unicité............ . i 163
5. 2. Sur le reste d’une sériec de Dirichlet... ...l 164
5. 3. La série de Dirichlet « géométrique ».... ..ot i, 166
_— ) g § BV -
5. 4. Théoréme sur les suites R3S RS LR C LR R R REEELERPRELE 170
5. 5. Espaces de Banach.........oo. i e 6
. ZVn
5. 6. Sur la fermeture des suites 3 Fiz) g ..... P 179
5. 7. Généralisation du théoréme de S. Bernstein............................ 180
5. 8. Problémes des moments.......................... N 183
5. g. Probléme généralisé de Stieltjes.............. ... ...l 185
5.10. Relation entre la fermeture et le probléme des moments................ 188
5.11. Probléme classique de Stieltjes............ ... o, 189
5.12. Théoréme de Fuchs sur le probiéme de Stieltjes généralisé.............. 191
5.13. Probléme de Hamburger généralisé.......... ... .. ... . i, . 194
5.14. Probléme classique de Hamburger.......... ... ... ... . o it 196
5.15, Théorémes sur les noyaux itérés....... ...t iniiiiiinninnnnns 197

CHAPITRE V1.

Classes de fonctions indéfiniment dérivables.

. Probléme d’équivalence de classes de fonctions.............0............ 201
. Quelques propriétés des polynomes de Tchebychefl et des polynomes de

0 203

. Inégalités entre les bornes supérieures des modules des dérivées succes—

sives d’'une fonction sur ladrofte.........coiiiiii i, 210

. Inégalités entre les maxima des modules des dérivées sur un segment

DOTRE. . . ittt et eaaas 216

. Régularisation d’une classe de fonctions....................covuiian..., 222



TABLE DES MATIERES. 277

6. 6. Propriétés caractéristiques d'une classe végularisée........ PN 229
6. 7. Solution du probléme de I'équivalence de classes...i.....ooevvnniiinnne 238
6. 8. . 240
6. g. Dérivabilité d'une classe........ ..ol 245
.10, Changement de variable... ... o il [ m
Cuarirre VIL
Prolongement analytique des séries de Dirichlel.
7. 1. Une généralisation du théoréme de Liouville..........c..oovviiiiiiiiin, 251
7. 2. Séries de Taylor lacunaires bornées dans une demi-bande................ 237
7. 3. L'ordre d’une série de Dirvichlet dans une bande..................iihi 259
7. 4. Théoréme de Picard pour une bande.......c.ovcovii i, alif
7. 5. Les singularités des séries de Dirichlet ............... DN 268
BIBLIOGRAPHIE. ot v e vsvnenus oevrnaneneneannoresssaaiosssasesecennsesinneansones 26y



